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ΘΕΜΑ 1
Θεωρούμε το ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και έστω Δ ένα σημείο της πλευράς ΑΓ.

Κατασκευάζουμε το παραλληλόγραμμο ΒΓΔΕ και έστω Ζ η τομή της ΔΕ με

την ΑB.

Ονομάζουμε Ο το κέντρο του περιγεγραμμένου κύκλου στο τρίγωνο
Δ

ΑΔ Ζ
και Μ το μέσο της ΒΔ.

A1. Να αποδείξετε ότι το
Δ

ΒΕ Ζ είναι ισόπλευρο.

A2. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα
Δ

Ε ΖΟ και
Δ

ΟΔΓ είναι ίσα.

A3. Να αποδείξετε ότι ΟΜ ΜΓ .

ΘΕΜΑ 2
Θεωρούμε το ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Στην πλευρά ΒΓ παίρνουμε τα σημεία

Δ, Ε, στην πλευρά ΑΓ τα Ζ, Η και στην πλευρά ΑΒ τα Θ και Ι ώστε το εξάγωνο

ΔΕΖΗΘΙ να έχει όλες τις πλευρές ίσες. Στο εσωτερικό του εξαγώνου

σχηματίζουμε το ισόπλευρο τρίγωνο
Δ

ΔΕΡ .

(Α1) Να αποδείξετε ότι τα τετράπλευρα ΡΔΙΘ και ΡΕΖΗ είναι ρόμβοι.

(Α2) Να αποδείξετε ότι  ΔΕΖ ΕΖΗ 240   και ότι ΔΙΘ ΔΕΖ .

(Α3) Να αποδείξετε ότι  ΘΔ = ΔΖ.

(Α4) Να αποδείξετε ότι ΘΔ ΒΓ.

ΘΕΜΑ 3
Θεωρούμε το ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και στις προεκτάσεις της ΒΓ
παίρνουμε τα σημεία Δ και Ε ώστε ΔΒ = ΒΓ = ΓΕ. Η ευθεία που είναι
κάθετη στη ΔΕ στο Ε τέμνει την ευθεία ΔΑ στο Ζ.
(Α1) Ν.δ.ο. ΑΓ ΔΖ .
(Α2) Ν.δ.ο. ΑΖ = ΖΕ.
(Α3) Ν.δ.ο. ΓΖ // ΑΒ και ΓΔ = ΓΖ.

ΘΕΜΑ 4
Θεωρούμε ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και στο ύψος του ΑΔ παίρνουμε
τυχαίο σημείο Μ.
(Α1) Αν ΜΕ // ΑΒ το Ε στην ΑΓ ν.δ.ο ΜΕ = ΑΕ.
(Α2) Αν η παράλληλη από το Μ στην ΑΓ τέμνει την παράλληλη από
το Γ στην ΑΒ στο Ζ να δειχθεί ότι ΒΖ = ΒΕ.
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(Α3) Να αποδειχθεί ότι το
Δ

ΒΕ Ζ ισόπλευρο.

ΘΕΜΑ 5
Θεωρούμε ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Η ευθεία του ύψους ΑΔ τέμνει την
κάθετη στην ΑΒ στο Β στο Ζ και ονομάζουμε Κ το μέσο του ΑΖ.

(Α1) Ν.δ.ο. 1ΒΖ ΑΖ
2
 .

(Α2) Ν.δ.ο. ΓΚ = ΒΖ.
(Α3) Ν.δ.ο. ΒΚ ΑΓ .

ΘΕΜΑ 6
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται στα Α και Β. Φέρνουμε την κοινή
εφαπτομένη τους ΓΔ που είναι πλησιέστερα στο Α , όπου Γ , Δ  είναι τα
σημεία επαφής στους κύκλους (c1) και (c2) αντίστοιχα. Αν οι προεκτάσεις
των  ΓΑ και ΔΑ τέμνουν τους κύκλους (c2) και (c1) στο Ε και Ζ
αντίστοιχα , τότε:
(Α1) Να αποδείξετε ότι  ΓΒΔ 180 ΓΑΔ   .
(Α2) Να αποδείξετε ότι ΒΔ διχοτόμος της ΓΒΕ .
(Α3) Να αποδείξετε ότι  ΓΒΕ ΔΒΖ .

ΘΕΜΑ 7
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται στα Α και Β. Η εφαπτομένη του (c1) στο
Α τέμνει τον (c2) στο Γ, η εφαπτομένη του (c2) στο Α τέμνει τον (c1) στο
Δ και η ευθεία ΓΔ ξανατέμνει τον (c1) στο σημείο Ε εξωτερικό του ΓΔ. Η
ΕΒ ξανατέμνει τον (c2) στο Ζ.
(Α1) Να αποδείξετε ότι  ΑΕΖ ΒΖΓ .
(Α2) Να αποδείξετε ότι ΑΕΓΖ παραλληλόγραμμο.
(Α3) Να αποδείξετε ότι η ΕΒ περνά από το μέσο της ΑΓ.

ΘΕΜΑ 8
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται στα Α και Β. Η εφαπτομένη του (c1) στο
Α τέμνει τον (c2) στο Γ, η εφαπτομένη του (c2) στο Α τέμνει τον (c1) στο
Δ. Αν οι προεκτάσεις των  ΓΒ και ΔΒ τέμνουν τους κύκλους (c1) και (c2)
στο Ε και Ζ αντίστοιχα , τότε:
(Α1) Ν.δ.ο.  ΓΑΕ ΔΑΖ .
(Α2) Ν.δ.ο. ΑΔ = ΑΕ.
(Α3) Ν.δ.ο. ΓΕ = ΔΖ.
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ΘΕΜΑ 9
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται στα Α και Β και έχουν κέντρα Κ, Λ

αντίστοιχα. Ο περιγεγραμμένος κύκλος του
Δ

ΑΚ Λ τέμνει τους (c1), (c2)
στα Γ, Δ αντίστοιχα.
(Α1) Ν.δ.ο. ΑΓΒ ΑΚΛ  .
(Α2) Ν.δ.ο. τα σημεία Γ, Β, Λ, όπως και τα Δ, Β, Κ είναι συνευθειακά.
(Α3) Ν.δ.ο. ΑΒ διχοτομεί την ΓΑΔ .

ΘΕΜΑ 10
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται στα Α και Β και το κέντρο του (c2) είναι
εσωτερικό του (c1) και η ακτίνα του (c1) είναι μεγαλύτερη από την ακτίνα
του (c2). Στον (c1) παίρνουμε το σημείο Γ ώστε ΑΒ = ΑΓ. Η ΒΓ τέμνει
τον (c2) στο Κ, η ΑΚ τέμνει τον (c1) στο Δ και η ΒΔ τέμνει τον (c2) στο
Ε.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι ΔΑ διχοτόμος της ΒΔΓ .
(Α2) Να αποδειχθεί ότι ΑΔ διχοτόμος της ΓΑΕ .
(Α3) Ν.δ.ο. ΓΕ ΑΔ .

ΘΕΜΑ 11
Θεωρούμε σε τετράγωνο ΑΒΓΔ σημείο Ε της ΒΓ ώστε ΒΕ < ΕΓ.
Το ευθύγραμμο τμήμα ΑΕ τέμνει τη διαγώνιο BΔ στο Θ. Φέρνουμε την
ευθεία (ε) κάθετη στην ΑΕ στο σημείο Θ. Η (ε) τέμνει την πλευρά ΓΔ
στο Ζ.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι το τετράπλευρο ΑΘΖΔ είναι εγγράψιμο.
(Α2) Να αποδειχθεί ότι ΑΘ = ΘΖ.
(Α3) Στη ΘΖ παίρνουμε το σημείο Κ ώστε ΘΚ = ΘΕ.
Να αποδειχθεί ότι ΑΚ = ΖΕ και ΑΚ ΖΕ .

ΘΕΜΑ 12
Θεωρούμε το τετράγωνο ΑΒΓΔ  τα σημεία Κ, Λ στην πλευρά ΓΔ και τα

σημεία Μ, Ν στην ΒΓ ώστε 1ΔΚ ΛΓ ΓΜ ΜΝ ΑΒ
3

    .

(Α1) Να αποδειχθεί ότι ΔΜ = ΑΚ και ΔΝ = ΑΛ.
(Α2) Να αποδειχθεί ότι ΑΚ ΔΜ και ΑΛ ΔΝ .
(Α3) Αν Ε το σημείο τομής των ΔΝ και ΑΚ και Ζ το σημείο τομής των
ΔΜ και ΑΛ τότε ΕΖ // ΓΔ.
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ΘΕΜΑ 13
Έστω ΑΒΓΔ τετράγωνο και Μ μέσο της πλευράς ΑΒ. Η ευθεία (ε) είναι
κάθετη στη ΓΜ στο Μ και τέμνει την πλευρά ΑΔ στο Ε και την
προέκταση της ΓΒ στο Ζ.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι ΜΕ = ΜΖ.

(Α2) Να αποδειχθεί ότι το τρίγωνο
Δ

Ε Γ Ζ είναι ισοσκελές.
(Α3) Αν ΖΘ ΕΓ (Θ στην ΕΓ) ν.δ.ο. ΖΘ = ΑΒ.

ΘΕΜΑ 14
Θεωρούμε τετράγωνο ΑΒΓΔ και τα σημεία Ε, Ζ στις πλευρές ΒΓ και ΓΔ
αντίστοιχα έτσι ώστε ΒΕ = ΓΖ.
(Α1) Ν.δ.ο. ΑΖ = ΔΕ και ΑΕ = ΒΖ.
(Α2) Να αποδειχθεί ότι ΑΖ ΔΕ και ΒΖ ΑΕ .
(Α3) Αν Θ η τομή των ΔΕ και ΑΖ και Ι η τομή των ΑΕ και ΒΖ να
αποδειχθεί ότι τα σημεία Γ, Ε, Ι, Θ και Ζ ανήκουν στον ίδιο κύκλο.

ΘΕΜΑ 15
Θεωρούμε ορθογώνιο σκαληνό τρίγωνο  ΑΒΓ ( A 90  ) και κατασκευάζουμε
εκτός αυτού τα τετράγωνα  ΑΒΕΖ και ΑΓΗΘ. Αν ΕΚ ΒΓ και ΗΛ ΒΓ ,
(Α1) Να αποδειχθεί ότι ΚΒ = ΓΛ.
(Α2) Να αποδειχθεί ότι ΕΚ + ΗΛ = ΒΓ.
(Α3) Να αποδειχθεί ότι τα σημεία Ε, Α, Η είναι συνευθειακά.
(Α4) Αν Μ το μέσο του ΕΗ , να αποδειχθεί ότι το τρίγωνο ΒΜΓ είναι

ορθογώνιο και ισοσκελές.

ΘΕΜΑ 16
Θεωρούμε το τραπέζιο  ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ, ΑΒ < ΓΔ)  έτσι ώστε οι ευθείες των μη
παραλλήλων πλευρών του  να τέμνονται κάθετα στο Ο. Αν τα  Κ, Λ είναι τα
μέσα των ΑΒ, ΓΔ αντίστοιχα ,
(Α1) Να αποδειχθεί ότι τα σημεία Ο, Κ, Λ  είναι συνευθειακά.

(Α2) Να αποδειχθεί ότι ΓΔ ΑΒΚΛ
2


 .

(Α3) Αν Η, Θ είναι τα μέσα των διαγωνίων  ΑΓ, ΒΔ αντίστοιχα, τότε να
αποδειχθεί ότι το τετράπλευρο ΚΗΛΘ είναι ορθογώνιο. .

ΘΕΜΑ 17
Θεωρούμε ορθογώνιο ΑΒΓΔ, σημείο Ε της ΒΔ και το συμμετρικό Γ΄  του Γ ως
προς το Ε. Αν είναι Γ΄Ζ ΑΒ και Γ΄Η ΑΔ ,
(Α1) Να αποδειχθεί ότι ΑΓ΄//ΒΔ
(Α2) Να αποδειχθεί ότι  ΖΗ//ΑΓ
(Α3) Να αποδειχθεί ότι τα σημεία Ε, Ζ, Η  είναι συνευθειακά.
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ΘΕΜΑ 18 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε το ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ που είναι εγγεγραμμένο σε κύκλο και
έστω Μ τυχαίο σημείο του μικρού τόξου ΒΓ.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι αν Ν σημείο της ΑΜ ώστε ΒΜ = ΜΝ τότε το

Δ
ΒΜ Ν είναι ισόπλευρο.

(Α2) Να αποδειχθεί ότι
Δ Δ

Α ΒΝ ΒΜ Γ .
(Α3) Να αποδειχθεί ότι ΑΜ = ΒΜ + ΜΓ.

ΘΕΜΑ 19 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και από εσωτερικό σημείο Μ φέρνουμε
παράλληλες στις πλευρές του τριγώνου. Υποθέτουμε ότι οι παράλληλες είναι
ΔΕ // ΑΒ με Δ στη ΒΓ και Ε στην ΑΓ, ΖΗ // ΑΓ με Ζ στη ΒΓ και Η στην ΑΒ και
ΙΘ // ΒΓ με Ι στην ΑΒ και Θ στην ΑΓ.

(Α1) Να αποδειχθεί ότι τα τρίγωνα
Δ Δ

Μ ΖΔ, ΜΘΕ και
Δ

Μ Ι Η είναι
ισόπλευρα.

(Α2) Να αποδειχθεί ότι το άθροισμα ΜΔ + ΜΕ + ΜΗ είναι σταθερό.

ΘΕΜΑ 20 (ΝΕΟ)
Έστω ΑΒΓ ισόπλευρο τρίγωνο εγγεγραμμένο
σε κύκλο (c), όπως φαίνεται στο σχήμα.
Παίρνουμε Μ τυχαίο σημείο του μικρού τόξου
ΑΒ. Από το Γ φέρνουμε κάθετη στην ΑΜ που
τέμνει την ΑΜ στο Ε και τη ΒΜ στο Δ.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι 2ΜΕ = ΔΜ.
(Α2) Να αποδειχθεί ότι ΜΔ = ΜΓ.

ΘΕΜΑ 21 (ΝΕΟ)
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται
στα Α και Β, όπως φαίνεται στο
σχήμα. Από το Α φέρνουμε
τυχαία ευθεία που τέμνει τον (c1)
στο Γ και τον (c2) στο Δ.
Ονομάζουμε Μ, Ν τα μέσα των

τόξων ΒΓ, ΒΔ των (c1), (c2) που
δεν περιέχουν το Α και Κ το μέσο
του ΓΔ.
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(Α1) Αν Ρ το συμμετρικό του Μ ως προς το Κ να αποδειχθεί
ότι ΔΡ = ΜΒ.

(Α2) Να αποδειχθεί ότι τα τρίγωνα
Δ

ΜΒΝ και
Δ

ΡΔ Ν είναι ίσα.
(Α3) Να αποδειχθεί ότι ΝΚ ΜΚ .

ΘΕΜΑ 22 (ΝΕΟ)
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται στα Α και Β και έχουν κέντρα Κ και Λ

αντίστοιχα, όπως φαίνεται στο σχήμα.
Η εφαπτομένη του (c2) στο Α τέμνει την
ΚΒ στο Μ και η εφαπτομένη του (c1) στο Α
τέμνει την ΒΛ στο Ν.

(Α1) Να αποδειχθεί ότι  ΚΑΜ ΛΑΝ .
(Α2) Να αποδειχθεί ότι
 ΜΑΝ ΜΒΝ 180   .

(Α3) Να αποδειχθεί ότι ΑΒ ΜΝ .

ΘΕΜΑ23 (ΝΕΟ)
Δύο κύκλοι (c1), (c2) τέμνονται στα Α
και Β, όπως φαίνεται στο σχήμα. Οι
εφαπτόμενες των (c2), (c1) στο Α
τέμνουν τους (c1), (c2) στα Γ, Δ
αντίστοιχα.
(Α1) Να αποδείξετε ότι
 ΓΒΔ 2ΓΑΔ .

(Α2) Αν Ο το περίκεντρο του
Δ

ΑΓΔ
να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο

ΒΟΓΔ είναι εγγράψιμο.
(Α3) Να αποδείξετε ότι ΟΒ ΑΒ .

ΘΕΜΑ 24 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε τετράγωνο ΑΒΓΔ και Μ τυχαίο σημείο της διαγωνίου ΒΔ. Από το Μ
φέρνουμε ΕΖ // ΑΒ κα ΗΘ // ΒΓ, όπου Ε, Ζ σημεία στις ΑΔ  και ΒΓ αντίστοιχα
και Η, Θ στις ΑΒ και ΓΔ.
(Α1) Να αποδείξετε ότι ΕΗ = ΘΖ.
(Α2) Να αποδείξετε ότι ΜΓ ΕΗ .
(Α3) Αν Κ, Λ τα κέντρα των ορθογωνίων ΑΗΜΕ και ΓΖΜΘ τότε το μήκος

ΚΛ είναι σταθερό.
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ΘΕΜΑ 25 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε τετράγωνο ΑΒΓΔ και παίρνουμε το σημείο Ε στην ΑΒ και το σημείο
Η στην προέκταση της ΒΓ ώστε ΑΕ = ΓΗ. Τα ευθύγραμμα τμήματα ΔΕ και ΑΓ
τέμνονται στο Ρ και η κάθετος στην ΔΕ στο Ρ τέμνει τη ΒΓ στο Ζ.

(Α1) Να αποδείξετε ότι
Δ Δ

ΑΔΕ ΔΓΗ .

(Α2) Να αποδείξετε ότι ΕΔΗ 90  .
(Α3) Να αποδείξετε ότι ΔΖ διχοτόμος της ΕΔΗ .
(Α4) Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΔΕΖ, ΔΖΗ και να δείξετε ότι ΕΖ = ΑΕ + ΓΖ.

ΘΕΜΑ 26 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε το τετράγωνο ΑΒΓΔ και παίρνουμε στην πλευρά ΑΒ το Μ στην

πλευρά ΒΓ το Ν έτσι ώστε ΜΔΝ 45  . Τα ευθύγραμμα τμήματα ΔΜ και ΔΝ
τέμνουν τη διαγώνιο ΑΓ στα Ε και Ζ αντίστοιχα.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι το τετράπλευρο ΓΔΕΝ είναι εγγράψιμο.

(Α2) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα
Δ

Δ Ε Ν και
Δ

ΔΜ Ζ είναι ορθογώνια και
ισοσκελή.

(Α3) Να αποδείξετε ότι  ΑΜΖ ΜΕΖ .

ΘΕΜΑ 27 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε  τετράγωνο ΑΒΓΔ και από το Α φέρνουμε δύο ημιευθείες Αx και Αy
στο εσωτερικό της Α . Φέρνουμε ΔΕ Αx , ΒΘ Αx και ΔΖ Αy ,
ΒH Αy .
(Α1) Να αποδειχθεί ότι το τετράπλευρο ΑΖΕΔ είναι εγγράψιμο.
(Α2) Να αποδείξετε ότι  ΑΕΖ ΒΑΗ .
(Α3) Να αποδείξετε ότι ΖΕ ΘΗ .

ΘΕΜΑ 28 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε  τετράγωνο ΑΒΓΔ, στο εσωτερικό του οποίου παίρνουμε το σημείο
Μ, το Μ και το Α να μην είναι στο ίδιο μέρος σχετικά με την διαγώνιο ΒΔ, ώστε
 ΜΒΔ 2ΜΔΒ 30   . Στην προέκταση της ΒΑ παίρνουμε σημείο Ε έτσι ώστε

ΑΒ = ΑΕ.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι το τετράπλευρο ΒΜΔΕ είναι εγγράψιμο.
(Α2) Να αποδειχθεί ότι το κέντρο του περιγεγραμμένου κύκλου στο

τετράπλευρο ΒΜΔΕ είναι το Α.
(Α3) Να αποδείξετε ότι ΔΜ = ΑΒ
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ΘΕΜΑ 29 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε  τετράγωνο ΑΒΓΔ και το σημείο Ε στην πλευρά ΑΒ. Η διχοτόμος
της ΕΔΓ τέμνει τη ΒΓ στο Ζ. Στη ΔΕ παίρνουμε το σημείο Η ώστε ΕΗ = ΑΕ
και φέρνουμε την ευθεία ΑΗ που τέμνει τη ΓΔ στο Θ.
(Α1) Να αποδειχθεί ότι ΔΗ = ΔΘ.
(Α2) Να αποδείξετε ότι ΔΖ ΑΘ .
(Α3) Να αποδείξετε ότι ΔΕ = ΑΕ + ΓΖ.

ΘΕΜΑ 30 (ΝΕΟ)
Θεωρούμε  τετράγωνο ΑΒΓΔ και στο εσωτερικό του παίρνουμε σημείο Ε

ώστε:  ΕΑΒ ΕΒΑ 15  
(Α1) Να αποδειχθεί ότι ΔΕ = ΕΓ.
(Α2) Εξωτερικά του τετραγώνου κατασκευάζουμε το ισόπλευρο τρίγωνο

ΑΒΖ. Να αποδειχθεί ότι ΖΒ = ΖΕ = ΖΑ.

(Α3) Να αποδειχθεί ότι το
Δ

ΓΕΔ είναι ισόπλευρο.

ΔΗΜΗΤΡΗΣ ΑΡΝΙΚΙΟΥ

ΑΡΓΥΡΗΣ ΓΑΜΒΡΕΛΛΗΣ

ΧΡΗΣΤΟΣ ΚΑΝΑΒΗΣ

ΔΗΜΗΤΡΑ ΚΑΠΟΓΛΗ

ΑΧΙΛΛΕΑΣ ΚΑΡΑΣΜΑΝΟΓΛΟΥ

ΚΩΣΤΑΣ ΜΑΛΛΙΑΚΑΣ

ΜΑΡΤΗΣ ΜΑΡΤΑΚΗΣ

ΑΠΟΣΤΟΛΗΣ ΜΠΟΥΡΝΗΣ

ΓΙΩΡΓΟΣ ΡΕΝΕΣΗΣ

ΒΑΣΙΛΗΣ ΣΕΪΤΗΣ

ΓΙΩΡΓΟΣ ΣΤΑΤΙΟΥ

ΤΑΣΟΣ ΣΩΤΗΡΑΚΗΣ
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