[image: image1.wmf]βi

α

+

[image: image479.wmf]Δ

x

x

Î

2

1

,



[image: image480.wmf]2

1

x

x

<


ΜΙΓΑΔΙΚΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ
1. “Η διανυσματική ακτίνα του αθροίσματος των μιγαδικών 
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 και  είναι το άθροισμα των διανυσματικών ακτίνων τους”.
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παριστάνεται με το σημείο 
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2. “Η διανυσματική ακτίνα της διαφοράς των μιγαδικών 
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 είναι η διαφορά των διανυσματικών ακτίνων τους”.
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Επίσης, η διαφορά
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παριστάνεται με το σημείο 
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3. Να αποδείξετε ότι [image: image18.png]


  όπου ν θετικός ακέραιος και υ το υπόλοιπο της ευκλείδειας διαίρεσης του ν με το 4

Απ:Για τις δυνάμεις των μιγαδικών αριθμών ισχύουν οι ίδιες ιδιότητες που ισχύουν και για τις δυνάμεις των πραγματικών αριθμών. Ιδιαίτερα για τις δυνάμεις του 
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Στη συνέχεια, παρατηρούμε ότι είναι:
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4.  Αν 
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5.  Αν 
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ΑΝΑΛΥΣΗ

1. Τι ονομάζουμε  πραγματική συνάρτηση

Έστω Α ένα υποσύνολο του 
[image: image42.wmf]Ñ

. Ονομάζουμε πραγματική συνάρτηση με πεδίο ορισμού το Α μια διαδικασία (κανόνα) f , με την οποία κάθε στοιχείο 
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 αντιστοιχίζεται σε ένα μόνο πραγματικό αριθμό y. Το y ονομάζεται τιμή της  f  στο x και συμβολίζεται με 
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2. Πότε δύο συναρτήσεις f και g είναι ίσες. 

Δύο συναρτήσεις f και g λέγονται ίσες όταν:

 ( έχουν  το  ίδιο  πεδίο ορισμού  Α και

 ( για κάθε 
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3. Τι ονομάζουμε σύνθεση της f με την g.

Αν  f, g  είναι δύο συναρτήσεις με πεδίο ορισμού  Α, Β αντιστοίχως, τότε ονομάζουμε σύνθεση της f με την g, και τη συμβολίζουμε με 
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Το πεδίο ορισμού της 
[image: image50.wmf]gof

 αποτελείται από όλα τα στοιχεία x του πεδίου ορισμού της  f  για τα οποία το 
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Είναι φανερό ότι η 
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4.  Πότε μια συνάρτηση λέγεται“γνησίως αύξουσα συνάρτηση”  και πότε “γνησίως φθίνουσα συνάρτηση” .
Μια συνάρτηση  f  λέγεται(1) :

( γνησίως αύξουσα σ’ ένα δ ι ά σ τ η μ α  Δ του πεδίου ορισμού της, όταν για οποιαδήποτε 
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( γνησίως φθίνουσα σ’ ένα δ ι ά σ τ η μ α  Δ του πεδίου ορισμού της, όταν για οποιαδήποτε 
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5. Τι ονομάζουμε “μέγιστο”, “ελάχιστο”, συνάρτησης

Μια συνάρτηση  f  με πεδίο ορισμού Α θα λέμε ότι:

( Παρουσιάζει στο 
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6. Πότε μια συνάρτηση λέγεται 1-1

Μια συνάρτηση 
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Με απαγωγή σε άτοπο αποδεικνύεται ότι:

Μια συνάρτηση 
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7. Να διατυπώσετε το  κριτήριο παρεμβολής

Έστω οι συναρτήσεις 
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8. Τι ονομάζουμε ακολουθία
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 και πότε θα λέμε ότι έχει όριο το 
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Ακολουθία ονομάζεται κάθε πραγματική συνάρτηση    
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Θα λέμε ότι η ακολουθία 
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9. Πότε λέμε ότι μια συνάρτηση f είναι συνεχής  στο 
[image: image97.wmf]0
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΄Εστω μια συνάρτηση  f  και 
[image: image98.wmf]0
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 ένα σημείο 
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 του πεδίου ορισμού της. Θα λέμε ότι η  f  είναι συνεχής στο 
[image: image100.wmf]0

x

, όταν


[image: image101.wmf])

(

)

(

lim

0

0

x

f

x

f

x

x

=

®


10. Πότε μια συνάρτηση είναι συνεχής στο Αf 

 Μια συνάρτηση  f  θα λέμε ότι είναι συνεχής στο πεδίο ορισμού της , όταν είναι συνεχής σε κάθε σημείο του Αf.
11. Πότε μια συνάρτηση είναι συνεχής στο (α,β)

Μια συνάρτηση  f  θα λέμε ότι είναι συνεχής σε ένα ανοικτό διάστημα 
[image: image102.wmf])
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, όταν είναι συνεχής σε κάθε σημείο του 
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12. Πότε μια συνάρτηση είναι συνεχής στο [α,β]

 Μια συνάρτηση  f  θα λέμε ότι είναι συνεχής σε ένα κλειστό διάστημα 
[image: image104.wmf]]
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13. Να διατυπώσετε το θεώρημα του Bolzano

Έστω μια συνάρτηση  f , ορισμένη σε ένα κλειστό διάστημα 
[image: image108.wmf]]
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. Αν:

       ( η f είναι συνεχής στο 
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τότε υπάρχει ένα, τουλάχιστον, 
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Δηλαδή, υπάρχει μια, τουλάχιστον, ρίζα της εξίσωσης 
[image: image113.wmf]0
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14. Να εξηγήσετε γεωμετρικά το Θ. Bolzano
Στο διπλανό σχήμα έχουμε τη γραφική
παράσταση μιας συνεχούς συνάρτησης  f  
στο 
[image: image115.wmf]]

,

[

β

α

. 
Επειδή τα σημεία 
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βρίσκονται εκατέρωθεν του άξονα 
[image: image118.wmf]x
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, 
η γραφική παράσταση της  f  τέμνει τον άξονα 
σε ένα τουλάχιστον σημείο.

ΣΧΟΛΙΟ
Από το θεώρημα του Bolzano προκύπτει ότι:

(  Αν μια συνάρτηση  f  είναι συνεχής σε ένα διάστημα Δ και δε μηδενίζεται σ’ αυτό, τότε αυτή ή είναι θετική για κάθε 
[image: image119.wmf]Δ
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 ή είναι αρνητική για κάθε 
[image: image120.wmf]Δ
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, δηλαδή διατηρεί πρόσημο στο διάστημα Δ. (Σχ. 65)
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( Μια συνεχής συνάρτηση  f  διατηρεί πρόσημο σε καθένα από το διαστήματα στα οποία οι διαδοχικές ρίζες της  f  χωρίζουν το πεδίο ορισμού της.


[image: image123.wmf] 

x

 

y

 

ρ

5

 

ρ

4

 

ρ

3

 

ρ

2

 

ρ

1

 +

 

-

 

-

 +

 

-

 +

66


Αυτό μας διευκολύνει στον προσδιορισμό του προσήμου της  f  για τις διάφορες τιμές του x. Συγκεκριμένα, ο προσδιορισμός αυτός γίνεται ως εξής:

α)
Βρίσκουμε τις ρίζες της  f.

β)
Σε καθένα από τα υποδιαστήματα που ορίζουν οι διαδοχικές ρίζες, επιλέγουμε έναν αριθμό και βρίσκουμε το πρόσημο της  f  στον αριθμό αυτό. Το πρόσημο αυτό είναι και το πρόσημο της  f  στο αντίστοιχο διάστημα.

15. Να διατυπώσετε το θεώρημα ενδιαμέσων τιμών και να το αποδείξετε

Έστω μια συνάρτηση  f, η οποία είναι ορισμένη σε ένα κλειστό διάστημα 
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7. ΄Εστω η σταθερή συνάρτηση [image: image191.png]
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9. Έστω η συνάρτηση [image: image207.png]
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10.   Έστω η συνάρτηση [image: image219.png]f(x) = Vx
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11.   Έστω συνάρτηση [image: image233.png]


. Η συνάρτηση  f  είναι παραγωγίσιμη στο R και ισχύει [image: image235.png]f (x) = ovvx
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12.  Έστω η συνάρτηση [image: image246.png]UV



. Η συνάρτηση  f  είναι παραγωγίσιμη στο R και ισχύει [image: image248.png]f(x)=—nux
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13.  Αν οι συναρτήσεις f ,  g είναι παραγωγίσιμες στο [image: image258.png]
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Επειδή οι συναρτήσεις 
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14. ( Έστω η συνάρτηση 
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15. ( Έστω η συνάρτήση 
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16.   Η συνάρτηση 
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17.  Η συνάρτηση 
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18. Η συνάρτηση 
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19.  Αν δύο μεταβλητά μεγέθη x, y  συνδέονται με τη σχέση y=f(x),  τι ονομάζουμε ρυθμό μεταβολής του y ως προς το x στο σημείο [image: image314.png]
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20. Να διατυπώσετε το θεώρημα του Rolle και να το εξηγήσετε γεωμετρικά

Αν μια συνάρτηση  f  είναι:
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Γεωμετρικά, αυτό σημαίνει ότι υπάρχει ένα, τουλάχιστον, 
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21. Να διατυπώσετε το θεώρημα Μέσης Τιμής και να το εξηγήσετε γεωμετρικά

Αν μια συνάρτηση  f  είναι:

 ( συνεχής στο κλειστό διάστημα 
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Γεωμετρικά, αυτό σημαίνει ότι υπάρχει ένα, τουλάχιστον, 
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22. Να αποδείξετε ότι:

Έστω μια συνάρτηση f ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αν

     ( η f είναι συνεχής στο Δ και

     ( f΄(x)=0 για κάθε ε σ ω τ ε ρ ι κ ό  σημείο x του Δ,

τότε η  f  είναι σταθερή σε όλο το διάστημα Δ.
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Επειδή το ξ είναι εσωτερικό σημείο του Δ, ισχύει 
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23. Να αποδείξετε ότι:

Έστω δυο συναρτήσεις f , g  ορισμένες σε ένα διάστημα Δ. Αν

    ( οι f, g  είναι συνεχείς στο Δ και

    ( f΄(x)=g΄(x) για κάθε  ε σ ω τ ε ρ ι κ ό  σημείο x του Δ, 

τότε υπάρχει σταθερά c τέτοια, ώστε για κάθε [image: image350.png]x€EA
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Η συνάρτηση 
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Επομένως, σύμφωνα με το παραπάνω θεώρημα, η συνάρτηση 
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24.   Έστω μια συνάρτηση  f, η οποία είναι  σ υ ν ε χ ή ς  σε ένα διάστημα Δ.
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25. Να διατυπώσετε το θεώρημα του Fermat και να το αποδείξετε:

Έστω μια συνάρτηση  f  ορισμένη σ’ ένα διάστημα Δ και 
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Ας υποθέσουμε ότι η  f  παρουσιάζει στο 
[image: image379.wmf]0
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Επειδή, επιπλέον, η  f  είναι παραγωγίσιμη στο 
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Έτσι, από τις (2) και (3) έχουμε 
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Η απόδειξη για τοπικό ελάχιστο είναι ανάλογη.      (
ΣΧΟΛΙΟ

Σύμφωνα με το προηγούμενο θεώρημα, τα εσωτερικά σημεία του Δ, στα οποία η 
[image: image394.wmf]f
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 είναι διαφορετική από το μηδέν, δεν είναι θέσεις τοπικών ακροτάτων. Επομένως, όπως φαίνεται και στα σχήματα 29 και 30, οι  π ι θ α ν έ ς  θ έ σ ε ι ς τ ων   τ ο π ι κ ώ ν  α κ ρ ο τ ά τ ω ν  μιας συνάρτησης  f  σ’ ένα διάστημα Δ είναι:

1. Τα εσωτερικά σημεία του Δ στα οποία η παράγωγος της  f  μηδενίζεται.

2. Τα εσωτερικά σημεία του Δ στα οποία η  f  δεν παραγωγίζεται.

3. Τα άκρα του Δ (αν ανήκουν στο πεδίο ορισμού της).

Τα  ε σ ω τ ε ρ ι κ ά  σημεία του Δ στα οποία η  f  δεν παραγωγίζεται ή η παράγωγός της είναι ίση με το μηδέν, λέγονται κρίσιμα σημεία της  f  στο διάστημα Δ.

26. Έστω μια συνάρτηση f συνεχής σε ένα διάστημα Δ και παραγωγίσιμη στο εσωτερικό του Δ, πότε θα λέμε ότι η f στρέφει τα κοίλα προς τα άνω και πότε προς τα κάτω;

Έστω μία συνάρτηση  f  σ υ ν ε χ ή ς  σ’ ένα διάστημα Δ και π α ρ α γ ω γ ί σ ι μ η  στο  ε σ ω τ ε ρ ι κ ό  του Δ. Θα λέμε ότι:

( Η συνάρτηση  f  στρέφει τα κοίλα προς τα άνω ή είναι κυρτή στο Δ, αν η 
[image: image395.wmf]f

¢

 είναι γνησίως αύξουσα στο  ε σ ω τ ε ρ ι κ ό  του Δ.
( Η συνάρτηση  f  στρέφει τα κοίλα προς τα κάτω ή είναι κοίλη στο Δ, αν η 
[image: image396.wmf]f
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 είναι γνησίως φθίνουσα στο  ε σ ω τ ε ρ ι κ ό  του Δ.
27. Πότε το σημείο [image: image398.png]A(x,,f(x,))



 ονομάζεται σημείο καμπής της γραφικής παράστασης της f 

Έστω μια συνάρτηση  f  παραγωγίσιμη σ’ ένα διάστημα 
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 έχει εφαπτομένη στο σημείο 
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τότε το σημείο 
[image: image405.wmf]))
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 ονομάζεται σημείο καμπής της γραφικής παράστασης της  f.

28. Πότε η ευθεία [image: image407.png]


 λέγεται κατακόρυφη ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της f 

Αν ένα τουλάχιστον από τα όρια 
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, τότε η ευθεία 
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 λέγεται κατακόρυφη ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της  f.
29. Πότε η ευθεία [image: image414.png]


 λέγεται οριζόντια ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της f στο [image: image416.png]


 (αντίστοιχα στο [image: image418.png]
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 λέγεται οριζόντια ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της  f  στο 
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 (αντιστοίχως στο 
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30. Πότε η ευθεία [image: image425.png]v=Ax+f



 λέγεται ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της f στο [image: image427.png]


 (αντίστοιχα στο [image: image429.png]
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31. Να διατυπώσετε τους κανόνες de l’Hospital
ΘΕΩΡΗΜΑ 1ο (μορφή 
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 (πεπερασμένο ή άπειρο), τότε:
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[image: image441.wmf]¥

+

¥

+

)

Αν 
[image: image442.wmf]+¥

=

®

)

(

lim

0

x

f

x

x

, 
[image: image443.wmf]+¥

=

®

)

(

lim

0

x

g

x

x

, 
[image: image444.wmf]}

,

{

R

0

¥

+

-¥

È

Î

x

 και υπάρχει το 
[image: image445.wmf])

(

)

(

lim

0

x

g

x

f

x

x

¢

¢

®

 (πεπερασμένο ή άπειρο), τότε:


[image: image446.wmf])

(

)

(

lim

)

(

)

(

lim

0

0

x

g

x

f

x

g

x

f

x

x

x

x

¢

¢

=

®

®

.
ΟΛΟΚΛΗΡΩΤΙΚΟΣ  ΛΟΓΙΣΜΟΣ

1. Έστω f μια ορισμένη συνάρτηση σε ένα διάστημα Δ. τι ονομάζεται αρχική συνάρτηση ή παράγουσα της f στο Δ.

Έστω  f  μια συνάρτηση ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αρχική συνάρτηση ή παράγουσα της  f  στο Δ(1)  ονομάζεται κάθε συνάρτηση F που είναι παραγωγίσιμη στο Δ και ισχύει
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2. Να αποδείξετε ότι: Έστω f μια συνάρτηση ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αν η F είναι μια παράγουσα της f στο Δ, τότε

· Όλες οι συναρτησεις της μορφής G(x)=F(x)+c, [image: image450.png]ceER



, είναι παράγουσες της f στο Δ και 

· Κάθε άλλη παράγουσα G  της f στο Δ παίρνει τη μορφή G(x)=F(x)+c, [image: image452.png]ceER
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( Κάθε συνάρτηση της μορφής 
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( Έστω G είναι μια άλλη παράγουσα της  f  στο Δ. Τότε για κάθε 
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Άρα, σύμφωνα με το πόρισμα της § 2.6, υπάρχει σταθερά c τέτοια, ώστε
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3. Να διατυπώσετε το θεώρημα ολοκλήρωτικού  λογισμού και να το αποδείξετε. 

Έστω  f  μια συνεχής συνάρτηση σ’ ένα διάστημα 
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Σύμφωνα με το προηγούμενο θεώρημα, η συνάρτηση 
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Από την (1), για 
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(1) Μια συνάρτηση f λέγεται, απλώς,:


    ( αύξουσα σ’ ένα διάστημα Δ, όταν για οποιαδήποτε � EMBED Equation.3 ��� με � EMBED Equation.3 ��� ισχύει


� EMBED Equation.3 ���.


    ( φθίνουσα σ’ ένα διάστημα Δ, όταν για οποιαδήποτε � EMBED Equation.3 ��� με � EMBED Equation.3 ��� ισχύει


� EMBED Equation.3 ���.


(1) Αποδεικνύεται ότι κάθε συνεχής συνάρτηση σε διάστημα Δ έχει παράγουσα στο διάστημα αυτό.





[image: image484.wmf])

(

)

(

2

1

x

f

x

f

³

ΜΑΡΙΑ ΓΚΟΥΝΤΑΡΟΠΟΥΛΟΥ 

[image: image485.emf] 

 

      

 

   Δ  

   Ο  

   x 2      x 1  

  f(x1) 

  f(x2) 

    x  

  25  

    y      ( β )  

[image: image486.emf] 

 

      

 

   Δ  

   Ο  

   ( a )  

   x 2      x 1  

    x  

    y     f(x2) 

  f(x1) 

[image: image487.emf] 

 

 

x

0

   



x

0

 

 

x

0

 

  y  

  B ( β , f ( β ) )  

  Α ( α , f ( α ) )  

 f(a) 

  f ( β )  

  O  

  β  

  a  

  x  

64  

[image: image488.emf] 

 

      

 

   Δ  

   Ο  

   x 2      x 1  

  f(x1) 

  f(x2) 

    x  

  25  

    y      ( β )  

[image: image489.wmf] 

 

1

2

4

4

3

4

4

 

  

Δ

 

  

Ο

 

  

(

a

)

 

  

x

2

 

  

x

1

 

 

 

x

 

 

 

y

 

 

 

f

(

x

2

)

 

 

 

f

(

x

1

)

 

_1271407162.unknown

_1271407291.unknown

_1271407356.unknown

_1271407388.unknown

_1271407420.unknown

_1271407437.unknown

_1271407445.unknown

_1271407449.unknown

_1271407453.unknown

_1271407455.unknown

_1271407456.unknown

_1271407457.unknown

_1271407454.unknown

_1271407451.unknown

_1271407452.unknown

_1271407450.unknown

_1271407447.unknown

_1271407448.unknown

_1271407446.unknown

_1271407441.unknown

_1271407443.unknown

_1271407444.unknown

_1271407442.unknown

_1271407439.unknown

_1271407440.unknown

_1271407438.unknown

_1271407429.unknown

_1271407433.unknown

_1271407435.unknown

_1271407436.unknown

_1271407434.unknown

_1271407431.unknown

_1271407432.unknown

_1271407430.unknown

_1271407424.unknown

_1271407426.unknown

_1271407427.unknown

_1271407425.unknown

_1271407422.unknown

_1271407423.unknown

_1271407421.unknown

_1271407404.unknown

_1271407412.unknown

_1271407416.unknown

_1271407418.unknown

_1271407419.unknown

_1271407417.unknown

_1271407414.unknown

_1271407415.unknown

_1271407413.unknown

_1271407408.unknown

_1271407410.unknown

_1271407411.unknown

_1271407409.unknown

_1271407406.unknown

_1271407407.unknown

_1271407405.unknown

_1271407396.unknown

_1271407400.unknown

_1271407402.unknown

_1271407403.unknown

_1271407401.unknown

_1271407398.unknown

_1271407399.unknown

_1271407397.unknown

_1271407392.unknown

_1271407394.unknown

_1271407395.unknown

_1271407393.unknown

_1271407390.unknown

_1271407391.unknown

_1271407389.unknown

_1271407372.unknown

_1271407380.unknown

_1271407384.unknown

_1271407386.unknown

_1271407387.unknown

_1271407385.unknown

_1271407382.unknown

_1271407383.unknown

_1271407381.unknown

_1271407376.unknown

_1271407378.unknown

_1271407379.unknown

_1271407377.unknown

_1271407374.unknown

_1271407375.unknown

_1271407373.unknown

_1271407364.unknown

_1271407368.unknown

_1271407370.doc


 y







 f(x0)







 x0(δ







 x0+δ







 x0







 O







 x







33












_1271407371.unknown

_1271407369.unknown

_1271407366.unknown

_1271407367.unknown

_1271407365.unknown

_1271407360.unknown

_1271407362.unknown

_1271407363.unknown

_1271407361.unknown

_1271407358.unknown

_1271407359.unknown

_1271407357.unknown

_1271407323.unknown

_1271407340.unknown

_1271407348.unknown

_1271407352.unknown

_1271407354.unknown

_1271407355.unknown

_1271407353.unknown

_1271407350.unknown

_1271407351.unknown

_1271407349.unknown

_1271407344.doc
��������������������������



 y=g(x)+c







 y=g(x)







 y







22







 O







 x
















_1271407346.unknown

_1271407347.unknown

_1271407345.unknown

_1271407342.unknown

_1271407343.unknown

_1271407341.unknown

_1271407332.unknown

_1271407336.unknown

_1271407338.unknown

_1271407339.unknown

_1271407337.unknown

_1271407334.unknown

_1271407335.unknown

_1271407333.unknown

_1271407327.unknown

_1271407329.unknown

_1271407331.unknown

_1271407328.unknown

_1271407325.unknown

_1271407326.doc
���������������������������



 Β(β,f(β))







20







 β







 ξ΄







 ξ







 a







 x







 y







 Ο







 M(ξ,f(ξ))







 A(a,f(a))
















_1271407324.unknown

_1271407307.unknown

_1271407315.unknown

_1271407319.unknown

_1271407321.unknown

_1271407322.unknown

_1271407320.unknown

_1271407317.unknown

_1271407318.doc
���������������������������



 Β(β,f(β))







18







 y







 O







 x







 β







 ξ΄







 ξ







 α







 Α(α,f(α))







 Μ(ξ,f(ξ))
















_1271407316.unknown

_1271407311.unknown

_1271407313.unknown

_1271407314.unknown

_1271407312.unknown

_1271407309.unknown

_1271407310.unknown

_1271407308.unknown

_1271407299.unknown

_1271407303.unknown

_1271407305.unknown

_1271407306.unknown

_1271407304.unknown

_1271407301.unknown

_1271407302.unknown

_1271407300.unknown

_1271407295.unknown

_1271407297.unknown

_1271407298.unknown

_1271407296.unknown

_1271407293.unknown

_1271407294.unknown

_1271407292.unknown

_1271407226.unknown

_1271407259.unknown

_1271407275.unknown

_1271407283.unknown

_1271407287.unknown

_1271407289.unknown

_1271407290.unknown

_1271407288.unknown

_1271407285.unknown

_1271407286.unknown

_1271407284.unknown

_1271407279.unknown

_1271407281.unknown

_1271407282.unknown

_1271407280.unknown

_1271407277.unknown

_1271407278.unknown

_1271407276.unknown

_1271407267.unknown

_1271407271.unknown

_1271407273.unknown

_1271407274.unknown

_1271407272.unknown

_1271407269.unknown

_1271407270.unknown

_1271407268.unknown

_1271407263.unknown

_1271407265.unknown

_1271407266.unknown

_1271407264.unknown

_1271407261.unknown

_1271407262.unknown

_1271407260.unknown

_1271407243.unknown

_1271407251.unknown

_1271407255.unknown

_1271407257.unknown

_1271407258.unknown

_1271407256.unknown

_1271407253.unknown

_1271407254.unknown

_1271407252.unknown

_1271407247.unknown

_1271407249.unknown

_1271407250.unknown

_1271407248.unknown

_1271407245.unknown

_1271407246.unknown

_1271407244.unknown

_1271407235.unknown

_1271407239.unknown

_1271407241.unknown

_1271407242.unknown

_1271407240.unknown

_1271407237.unknown

_1271407238.unknown

_1271407236.unknown

_1271407230.unknown

_1271407233.unknown

_1271407234.unknown

_1271407232.unknown

_1271407228.unknown

_1271407229.unknown

_1271407227.unknown

_1271407194.unknown

_1271407210.unknown

_1271407218.unknown

_1271407222.unknown

_1271407224.unknown

_1271407225.unknown

_1271407223.unknown

_1271407220.unknown

_1271407221.unknown

_1271407219.unknown

_1271407214.unknown

_1271407216.unknown

_1271407217.unknown

_1271407215.unknown

_1271407212.unknown

_1271407213.unknown

_1271407211.unknown

_1271407202.unknown

_1271407206.unknown

_1271407208.unknown

_1271407209.unknown

_1271407207.unknown

_1271407204.unknown

_1271407205.unknown

_1271407203.unknown

_1271407198.unknown

_1271407200.unknown

_1271407201.unknown

_1271407199.unknown

_1271407196.unknown

_1271407197.unknown

_1271407195.unknown

_1271407178.unknown

_1271407186.unknown

_1271407190.unknown

_1271407192.unknown

_1271407193.unknown

_1271407191.unknown

_1271407188.unknown

_1271407189.unknown

_1271407187.unknown

_1271407182.unknown

_1271407184.unknown

_1271407185.unknown

_1271407183.unknown

_1271407180.unknown

_1271407181.unknown

_1271407179.unknown

_1271407170.unknown

_1271407174.unknown

_1271407176.unknown

_1271407177.unknown

_1271407175.unknown

_1271407172.unknown

_1271407173.unknown

_1271407171.unknown

_1271407166.unknown

_1271407168.doc
���������������������������������



 y=η







 B(β,f(β))







 η







 Α(α,f(α))







 β







 � EMBED Equation.2  ���







 � EMBED Equation.2  ���







 � EMBED Equation.2  ���







 a







 f(a)







 f(β)







 y







67







 O







 x
















_1271407169.unknown

_1271407167.unknown

_1271407164.unknown

_1271407165.unknown

_1271407163.unknown

_1271407096.unknown

_1271407128.unknown

_1271407145.unknown

_1271407154.doc
����������������



 f(x)<0







 (β)







65







 a







 β







 y







 O







 x
















_1271407158.unknown

_1271407160.unknown

_1271407161.unknown

_1271407159.unknown

_1271407156.unknown

_1271407157.unknown

_1271407155.doc
�����������������������



66







 x







 y







 ρ5







 ρ4







 ρ3







 ρ2







 ρ1







 +







 (







 (







 +







 (







 +
















_1271407150.unknown

_1271407152.unknown

_1271407153.doc
��������������



 f(x)>0







 (α)







 a







 β







 y







 O







 x
















_1271407151.unknown

_1271407148.unknown

_1271407149.unknown

_1271407147.unknown

_1271407146.doc


 B(β,f(β))







 Α(α,f(α))







 � EMBED Equation.2  ���







 � EMBED Equation.2  ���







 � EMBED Equation.2  ���







 a







 β







 f(a)







 f(β)







 y







64







 O







 x











_980611046.unknown



_980611068.unknown



_980610980.unknown




_1271407136.unknown

_1271407140.unknown

_1271407142.unknown

_1271407144.unknown

_1271407141.unknown

_1271407138.unknown

_1271407139.unknown

_1271407137.unknown

_1271407132.unknown

_1271407134.unknown

_1271407135.unknown

_1271407133.unknown

_1271407130.unknown

_1271407131.unknown

_1271407129.unknown

_1271407112.unknown

_1271407120.unknown

_1271407124.unknown

_1271407126.unknown

_1271407127.unknown

_1271407125.unknown

_1271407122.unknown

_1271407123.unknown

_1271407121.unknown

_1271407116.unknown

_1271407118.unknown

_1271407119.unknown

_1271407117.unknown

_1271407114.unknown

_1271407115.unknown

_1271407113.unknown

_1271407104.unknown

_1271407108.unknown

_1271407110.unknown

_1271407111.unknown

_1271407109.unknown

_1271407106.unknown

_1271407107.unknown

_1271407105.unknown

_1271407100.doc
����������������



 (a)







 Cf







 f(x0)







 f(x)







 O







 x







 y







 x0







 x
















_1271407102.unknown

_1271407103.unknown

_1271407101.doc
������������������



 27







 Cf







 f(x0)







 f(x)







 x0







 (β)







 O







 x







 y







 x
















_1271407098.unknown

_1271407099.unknown

_1271407097.unknown

_1271407062.unknown

_1271407078.unknown

_1271407086.unknown

_1271407092.unknown

_1271407094.unknown

_1271407095.unknown

_1271407093.unknown

_1271407088.unknown

_1271407090.doc


 25







  (β)







  x







  y







 � EMBED Equation.2  ���







  Δ







  Ο







  x2







  x1







  f(x1)







  f(x2)











_979420055.unknown




_1271407091.doc


  (a)







  x







  y







  Δ







 � EMBED Equation.2  ���







  Ο







  x2







  x1







  f(x2)







  f(x1)











_979419678.unknown




_1271407089.unknown

_1271407087.unknown

_1271407082.unknown

_1271407084.unknown

_1271407085.unknown

_1271407083.unknown

_1271407080.unknown

_1271407081.unknown

_1271407079.unknown

_1271407070.unknown

_1271407074.unknown

_1271407076.unknown

_1271407077.doc


 24







 g(B)







 A







  g







 B







 f(A)







 � EMBED Equation.2  ���







 f







 A1







 g(f(x))







 f(x)







 x











_979257816.unknown




_1271407075.unknown

_1271407072.unknown

_1271407073.unknown

_1271407071.unknown

_1271407066

_1271407068

_1271407069

_1271407067

_1271407064.unknown

_1271407065.unknown

_1271407063.unknown

_1271407045.unknown

_1271407054.unknown

_1271407058.unknown

_1271407060.unknown

_1271407061.unknown

_1271407059.unknown

_1271407056.unknown

_1271407057.unknown

_1271407055.unknown

_1271407050.unknown

_1271407052.unknown

_1271407053.unknown

_1271407051.unknown

_1271407047.unknown

_1271407048.unknown

_1271407046.unknown

_1271407037.unknown

_1271407041.unknown

_1271407043.unknown

_1271407044.unknown

_1271407042.doc


 3







 Μ2(γ,δ)







 Ο







 Μ3((γ,(δ)







 Ν(α(γ,β(δ)







 Μ1(α,β)







 x







 y












_1271407039.unknown

_1271407040.unknown

_1271407038.unknown

_1271407033.unknown

_1271407035.unknown

_1271407036.unknown

_1271407034.unknown

_1271407031.unknown

_1271407032.doc


 M(α+γ,β+δ) 







 2







 M1(α,β) 







 M2(γ,δ) 







 y







 x







 Ο












_1271407030.unknown

